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Ubungsblatt 8

Aufgabe 1 (Garbifizierung einer Prégarbe).
Sei M ein topologischer Raum, sei F' eine Priagarbe iiber M und sei F = {J,¢)s Fp die
assoziierte Garbe. Zeigen Sie:
(a) Die Halme F, tragen eine natiirliche Gruppenstruktur, sodass die kanonischen
Abbildungen F(U) — F, s — [s], Gruppenhomomorphismen definieren.
(b) Fir U € M offen und s € F(U) bilden die Mengen Wy, s := U,cp(slp C F eine
topologische Basis.
(c) Die natiirliche Projektion m: F — M, welche einem Punkt eines Halmes F,, dessen
Basispunkt p zuordnet, ist ein lokaler Homéomorphismus beziiglich der durch die
Basis in Teil (b) definierten Topologie.

Aufgabe 2 (Schnitte einer Garbe).
Sei m: F — M eine Garbe. Zeigen Sie:
(a) Jeder Schnitt s € I'(U, F) ist eine offene Abbildung.
(b) Sind s,t € T'(U, F) mit s(p) = t(p) fiir ein p € U, so existiert eine offene Teil-
menge V C U mit p € V und s|y = t|y.

Aufgabe 3 (eine unvollstandige Prigarbe).
Sei X eine riemannsche Fliche. Fiir eine offene Teilmenge U C X bezeichne B(U) den
Vektorraum der beschrankten holomorphen Funktionen f: U — C und fiir V C U sei
f+— flv die gewdhnliche Einschrankungsabbildung. Sei ferner U = |J,¢; U eine offene
Uberdeckung,.
Zeigen Sie, dass B := {B(U): U C X offen} eine Pragarbe definiert, sodass gilt:

(a) Sind f,g € B(U) mit f|y, = g|u, fir alle a € I, so ist f = g.

(b) Sind f, € U, fiir alle a € I mit fo|u,nus = fsluanus fiir alle o, 8 € I gegeben, so

existiert im Allgemeinen kein f € B(U) mit f|y, = fo fir alle a € 1.

Aufgabe 4 (exakte Sequenzen).
Zeigen Sie, dass eine Sequenz F — G — H von Garben iiber M genau dann exakt ist,
wenn fiir alle p € M die induzierte Sequenz der Halme F,, — G, — H,, exakt ist.
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