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Aufgabe 1: Minimale Primideale

Die Menge aller Primideale bildet eine partiell geordnete Menge beziiglich Inklusion, d.h. p; < pg
< p1 D po. Minimale Element werden minimale Primideale genannt. Zeigen Sie mit Hilfe von
Zorns Lemma: Jedes Primideal enthélt ein minimales Primideal.

Aufgabe 2: Evaluation iiber algebraisch nicht abgeschlossenen Kérpern

Sei k C K eine algebraische Korpererweiterung. Fiir a = (ay,...,a,) € K™ betrachte die Aus-
wertungsabbildung (,evaluation map®) ev, : k[z1,...,z,] = K.

(i) Bestimmen Sie das Bild von ev,,.
(ii) Zeigen Sie, dass kerev, ein maximales Ideal ist.
(iii) Zeigen Sie, dass kerev, = (1 —ai,...,&, —an) Nk[z1,...,zy] gilt (der Durchschnitt wird

in K[z1,...,z,| genommen).

Aufgabe 3: Wurzeln normierter Polynome

Sei A ein faktorieller Ring, und sei & = Quot A der zugehdrige Quotientenkorper. Sei f € Alx]
unitér. Ist o € K eine Wurzel von f = o € A.

Aufgabe 4: Reduzierte Ringe mit endlich vielen Primidealen

Sei A ein reduzierter Ring mit endlich vielen Primidealen. Zeigen Sie:

(i) Die Abbildung
A — ®;A/p;, a— (a mod py,...,a mod py)

ist eine Injektion.

(ii) Das Bild hat einen nichttrivialen Schnitt mit jedem Summanden.



